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PROPOSITO

Al terminar el trabajo con esta guia los estudiantes del CLEI VI de la Institucion Educativa
Héctor Abad Gomez estardn en capacidad de comprender que los limites se utilizan para
determinar la continuidad o discontinuidad, son valores a los cuales se acerca una funcion
dependiendo del valor al que se aproxime la independiente (x).

ACTIVIDAD 1 (INDAGACION)
Lo que vamos a aprender, para qué nos sirve?

Hay muchas aplicaciones de los limites, sin embargo, podemos mencionar que estudiar el
concepto de limite y su uso nos va a servir para conocer el crecimiento de bacterias.

Los microorganismos son seres vivos, en su gran mayoria unicelulares, cuya reproduccién
depende de las condiciones en las que habitan. Entre los microorganismos cuya reproduccién
es importante controlar estan las bacterias. Asi, el control adecuado del crecimiento de un
cultivo de bacterias permite obtener alimentos de calidad y conocer la situacién de una
epidemia en una poblacion.

Normalmente, el crecimiento de un cultivo de bacterias se puede determinar mediante la
aplicacion de funciones lineales, cuadraticas, logaritmicas o exponenciales (algunas de estas,
estudiadas en semanas anteriores). Sin embargo, en algunas situaciones se utilizan funciones
por partes, a las que se les analiza su continuidad para establecer si hay cambios
considerables en el patron de crecimiento del cultivo de bacterias (como un virus).
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LIMITES

Un limite es una aproximacion, una tendencia, es un punto al que puede llegar un valor.
También, podemos decir que un limite es un topo, algo que no puedes sobrepasar. Los limites
son valores a los cuales se acerca una funcion f(x) dependiendo del valor al cual se aproxime
x. Se definen o se simbolizan formalmente asi:

lim f(x) =1L

xX—-a
Pero, ¢Qué significa esa simbologia?, cuando n estd muy préximo a (a) , entonces se
aproxima a L .

Algunos limites son laterales, de funciones racionales, de funciones indeterminadas, de
funciones radicales y de funciones trigonométricas.

Laterales: los Por la izquierda
acercamientos de x a lim f(x) =1L
. . xX—a
a son por laizquierda
o por la derecha Por la derecha
lim f(x) =L
x—at
De funciones lim P(x)
radicales x-a Q(x)
De funciones .
. . lim— = 4o
indeterminadas x=0 X
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lim f(x) = £
x—0
P(x)

AH 00
Tiene variaciones en los resultados, si la funcién que esta en el
numerados es mayor o menor que la funcién que esta en el
denominador.

De funciones lim \/f (%)
radicales xma
De funciones lim sen(x)
trigonométricas x>0 X
Ejemplos:
x%-1
1. x—1 x+1
a) Al sustituir el valor de x por 1 (sustituimos por 1, porque la x tiende a 1, obtenemos:
12 -1
i
(D) -1
2
1-1 O
2 T2
b) También, se puede resolver el ejercicio haciendo uso de los productos notables, asi:
ox?-1
}cl—rH x+1
x+Dx-1)
b (x+1)
lim x-1)
=1 ey

se simplifica (x + 1) que esta en el numerador y denominador
lin} x —1,al quedar x'1, se sustituye la x por 1
X—

lin} 1—-1=0, deigual forma el resultado es cero.
X—

x%-9
x——-3 x+3
a) Al sustituir la x por —3, queda:

2.
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. =32-9 (-3)(-3)-9 o0
lim = ==
x->-3 —3+ 3 0 0

Sin embargo, podemos resolver el limite usando productos notables, asi:

. x%-9
b) lim
x——3 X+3

o x2-9
9:13{13 X+3
(x+3)(x—3) B
ool (x+3) B
lim x—-3) =
s Ger3)
lim (x —3) =

x—-3
-3-3=-6
Es el momento de recordar algunos productos notables que son utiles para resolver limites:

Producto notable Expresién algebraica Nombre
(a+b)? = a’+ 2ab + b? Binomio al cuadrado
(a+b) = | a’+3a%b+3ab? + b | Binomio al cubo
a*-b= - (a+b)(a-b) Diferencia de cuadrados
a’-b* = (a—b)(a?+b? +ab) | Diferencia de cubos
a’+p’ = (a+b)(a’+b?-ab) Suma de cubos
a*-pt = (a+b)(a~b)(aZ+b? Diferencia cuarta
(a+b+c) = a’ +b?+c?+2ab +2ac + 2bc Trinomio al cuadrado

Teniendo en cuenta lo anterior, resuelve cada limite aplicando los productos notables si es el
caso:
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1. lim(3x* —5x +4)
x—-1
. x3-8
2. lim
x—2 Xx+2
. x%+5x+6
3. li
x—»-3 x+3
. x%-4
4, llmz—
x—2 2x4—x—10
. x%-4
5. lim —————
x—>—2 2x%2-x-10
FUENTES DE CONSULTA:
» YouTube. (2019) LIMITES Y FUNCIONES . Recuperado de:

https://www.youtube.com/watch?v=nTaiyaoyJhw

» EJERCICIOS ICFES 2023 RESUELTOS - SABER 11 - PARTE 2 — mateméticas.
Recuperado de https://www.youtube.com/watch?v=B KSCCsGFyQ
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